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1. Trigonometrische Funktionen

a) Zeigen Sie ausgehend von den Definitionen der trigonometrischen Funktionen, dass

1
2 L2
cos” ¢ = T+ tan? und sin” ¢

1
 14cot?¢

b) Zeigen Sie
1. sin(2¢) = 2sinpcos¢  bzw. cos(2¢) = 2cos’¢p — 1,

2. cos% = %(1+COS¢) fir ¢ e [—m, 7],

(p1 + ¢2) (61 — ¢2) '

3. sin ¢y + sin ¢o = 2 sin > cos 5

mit Hilfe der bekannten Additionstheoreme

sin(¢1 £ ¢2) = singq - cos ¢ + cos ¢y - sin ¢a
cos(¢p1 &+ ¢p2) = oS¢y - oS Py F sin @y - sin gy .

2. Hyperbolische Funktionen

Zeigen Sie mit Hilfe der Definitionen der hyperbolischen Funktionen

T —X X —X
X e’ —e e’ +e
sinhz = T und coshz = T

folgende Beziehungen:

1. sinh(—xz) = —sinh(z) bzw. cosh(—xz) = cosh(x)
2. cosh?z —sinh?z = 1

3. sinh(z + y) = sinhx - coshy + cosh x - sinh y

4. cosh(z +y) = coshz - coshy + sinh x - sinh y

3. Hyperbolische Umkehrfunktion

Zeigen Sie
arsinhz = In (m +VaxZ+ 1>

ausgehend von den Definitionen der elementaren Funktionen.



